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3. ΓΡΑΦΙΚΗ  ΠΑΡΑΣΑΗ

Γπαθική παπάζηαζη ηεο f ζην ζύζηεκα ζπληεηαγκέλωλ x y

ιέγεηαη ην ζύλνιν ηωλ ζεκείωλ  ,  

ηνπ επηπέδνπ γηα ηα νπνία ηζρύεη:

 f  



Παπαηηπήζειρ

 Η γξαθηθή παξάζηαζε ζπλάξηεζεο f ζπλήζωο ζπκβνιίδεηαη κε fC

.

Αλ δνζεί ζπλάξηεζε f : θαη ζεκείν  ,   θαη καο δεηήζνπλ

λα ειέγμνπκε αλ μποπεί ηο ζημείο Μ να ανήκει ζηη fC ηόηε:

 Ειέγρνπκε  αλ 

 Ειέγρνπκε  αλ  ηζρύεη  f  



Αλ δνζεί κηα γξακκή ζε ζύζηεκα ζπληεηαγκέλωλ, απηή κπνξεί

λα είλαη γξαθηθή παξάζηαζε ζπλάξηεζεο κόλν αλ νπνηαδήπνηε

παξάιιειε επζεία ζηνλ άμνλα ηωλ ηεηαγκέλωλ

ηέμνει ηην γπαμμή ζε ένα ηο πολύ ζημείο.

Η γξακκή ζην ζρήκα 1 δελ κπνξεί λα είλαη γξαθηθή παξάζηαζε

ζπλάξηεζεο, ελώ ε γξακκή ζην ζρήκα 2 κπνξεί λα είλαη.

y y



Γπαθικέρ παπαζηάζειρ «Γνωζηών» ζςναπηήζεων

Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο:

 f x   f x x  

Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζηαζεξήο ζπλάξηεζεο:

ηέκλεη ηνλ άμνλα  ζην ζεκείν   

θαη έρεη ζπληειεζηή:
 0, 

0 

ηέκλεη ηνλ άμνλα  ζην ζεκείν

θαη έρεη ζπληειεζηή

  



Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο:

Είλαη παξαβνιή

Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο:

  *1
f x , x

x
   2 *f x x , x  

Είλαη ππεξβνιή. 



Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο

   f x nx, x 0,  

ηεο ινγαξηζκηθήο

ζπλάξηεζεο

ηεο εθζεηηθήο

ζπλάξηεζεο

  xf x e ,   x 



Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο

ζπλάξηεζεοζπλάξηεζεο

 f x x, x   f x x, x   



Να παξαζηήζεηε γξαθηθά ηε ζπλάξηεζε

Παπάδειγμα

 

2x , x 1

f x 1
, x 1

x

 


 




Λύζη ρεδηάδνπκε αξρηθά ηελ   2g x x

θαη απνθόπηνπκε ην ηκήκα ηεο γηα x 1

Έπεηηα ζρεδηάδνπκε  ηελ   
1

h x
x

 κόλν γηα x 1



4. ΜΟΝΟΣΟΝΙΑ – ΑΚΡΟΣΑΣΑ

Μηα ζπλάξηεζε f : ιέγεηαη γνηζίωρ αύξοςζα ζε έλα διάζηημα Γ

    όηαλ γηα οποιαδήποηε 1 2x , x  ηζρύεη:

   1 2 1 2x x f x f x  

ιέγεηαη γνηζίωρ θθίνοςζα ζε έλα διάζηημα ΓΜηα ζπλάξηεζε f :

    όηαλ γηα οποιαδήποηε
1 2x , x  ηζρύεη:

   1 2 1 2x x f x f x  

Μηα ζπλάξηεζε πνπ είλαη γνηζίωρ αύξοςζα  ή  γνηζίωρ θθίνοςζα 

ιέγεηαη γνηζίωρ μονόηονη



Μπνξεί κηα ζπλάξηεζε λα είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζε θάπνην (ή θάπνηα)

δηάζηεκα (ή δηαζηήκαηα) ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο θαη ηαπηόρξνλα λα είλαη

γλεζίωο θζίλνπζα ζε θάπνην άιιν.

Παπάδειγμα

Η ζπλάξηεζε    f x x, x 0,2    είλαη γλεζίωο αύμνπζα 

ζηα δηαζηήκαηα 0,  
2

 
 
 

3
,  2

2

 
 

 

3
,  

2 2

  
 
 

ελώ είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην δηάζηεκα

θαη 



Οπιζμόρ ηος ηοπικού μέγιζηος

Οπιζμόρ ηος ηοπικού ελάσιζηος



Μηα ζπλάξηεζε δεν είναι απαπαίηηηο λα έρεη ακπόηαηα. Μπνξεί 

να έσει μέγιζηο και να μην έσει ελάσιζηο  (ή ην αληίζεην). 

Παπαδείγμαηα:



Να παξαζηήζεηε γξαθηθά ηε ζπλάξηεζε:

 

2x , x 1

f x 1
, x 1

x

 


 




θαη λα ηε  κειεηήζεηε ωο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα 

Λύζε:



ΑΚΗΔΙ

1. Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο  ηεο ζπλάξηεζεο

  3 2f x x x 6x, x   

Λύζη

κε ηνπο άμνλεο x x y yθαη
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