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ΣΧΕ∆ΙΟ  ΜΑΘΗΜΑΤΟΣ 

 

1.6 ΠΑΡΑΓΟΝΤΟΠΟΙΗΣΗ  ΑΛΓΕΒΡΙΚΩΝ  ΠΑΡΑΣΤΑΣΕΩΝ 

 

ΤΑΞΗ :  Γ΄ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 

Προτεινόµενες ∆ιδακτικές ώρες : 7 

 

ΚΙΝΗΤΟΠΟΙΗΣΗ  ΜΑΘΗΤΩΝ : 

Α) Ζητάµε από τους µαθητές να υπολογίσουν µε το νου το 22 99100 −  

Β)  Να υπολογιστεί το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου ορθογωνίου µε δυο τρόπους 

 

 Αν ma 2,4=   m7,3=β  

και  m7,1=γ  ποιον από 

τους δυο τρόπους θα 

διαλέγατε ώστε να κάνετε 

τις λιγότερες πράξεις; 

∆ίνεται έτσι η ευκαιρία 

στους µαθητές να 

καταλάβουν πως σε µερικές 

περιπτώσεις µας συµφέρει 

να µετασχηµατίσουµε µια παράσταση από άθροισµα σε γινόµενο. 

 

 ∆Ι∆ΑΚΤΙΚΟΙ  ΣΤΟΧΟΙ :  

Σ1 : Να  µπορούν οι µαθητές να µετατρέπουν ένα πολυώνυµο σε γινόµενο πρώτων 

παραγόντων όταν µεταξύ όλων των όρων του πολυωνύµου υπάρχει κοινός 

παράγοντας. 

Σ2 : Να  µπορούν οι µαθητές να µετατρέπουν ένα πολυώνυµο σε γινόµενο πρώτων 

παραγόντων όταν σε κάποιες οµάδες όρων του πολυωνύµου υπάρχει κοινός 

παράγοντας. 

Σ3 : Να µπορούν οι µαθητές να ξεχωρίζουν τους όρους του πολυωνύµου που έχουν 

κοινούς  παράγοντες  και να τους οµαδοποιούν. 

Σ4 :  Να µπορούν οι µαθητές να τρέπουν σε γινόµενα διαφορές τετραγώνων. 

Σ5 :  Να µπορούν οι µαθητές να τρέπουν σε γινόµενα αθροίσµατα και διαφορές 

κύβων. 

Σ6 : Να µπορούν οι µαθητές να τρέπουν σε γινόµενα  αλγεβρικές παραστάσεις που 

είναι αναπτύγµατα τετραγώνων. 

Σ7 : Να µπορούν οι µαθητές να τρέπουν σε γινόµενα  τριώνυµα της µορφής 

( ) ββ ⋅+⋅++ axax 2  

 

ΠΡΟΑΠΑΙΤΟΥΜΕΝΕΣ   ΓΝΩΣΕΙΣ 

1) Επιµεριστική ιδιότητα του πολλαπλασιασµού ως προς την πρόσθεση και την 

αφαίρεση. 

2) Εκτέλεση πράξεων 

3) Αξιοσηµείωτες ταυτότητες 

 

ΥΛΙΚΑ- ΕΠΟΠΤΙΚΑ ΜΕΣΑ:  Ο πίνακας, το τετράδιο των µαθητών. 
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ΣΧΕ∆ΙΑΣΜΟΣ  ∆Ι∆ΑΣΚΑΛΙΑΣ 

 

1
η 

 ∆ιδακτική ώρα :  Χρησιµοποιούµε τις δραστηριότητες που αναφέρονται στην 

κινητοποίηση των µαθητών. Εισάγουµε τους µαθητές στην  παραγοντοποίηση και 

φροντίζουµε να  τονίσουµε πως η παραγοντοποίηση είναι η αντίστροφη διαδικασία 

από την επιµεριστική ιδιότητα. Αφήνουµε στον πίνακα να φαίνεται πως 

       Επιµεριστική  ιδιότητα  ( µετατρέπουµε το γινόµενο σε άθροισµα-   

                                                αναπτύσσουµε) 

 

 

 

 

( ) γβγβ ⋅+⋅=+⋅ aaa  

 

 

 

 

          Παραγοντοποίηση  ( µετατρέπουµε το άθροισµα σε γινόµενο) 

 
Την 1

η
 διδακτική ώρα ζητάµε να πραγµατοποιήσουµε τον στόχο Σ1 

Παραγοντοποιούµε την παράσταση   ( )γβγβ −+⋅=⋅−⋅+⋅ aa 5555  

Παραγοντοποιούµε την παράσταση   ( )13333 2 −+⋅⋅=⋅−⋅⋅+⋅ ββ aaaaa  

Λύνουµε στην τάξη από τα παραδείγµατα-εφαρµογές το 1 στη σελίδα 58 του 

σχολικού βιβλίου και µε τη λύση της εξίσωσης xx 183 2 = επισηµαίνουµε πόσο 

χρήσιµη µας είναι η παραγοντοποίηση. Για την αξιολόγηση της διδασκαλίας  

απαντάµε τις ερωτήσεις κατανόησης 1 και 2.  

∆ίνουµε για το σπίτι  από τις προτεινόµενες ασκήσεις 1β,1ζ,1θ,2γ, 2δ,2ε και την 3. 

 

2
η
 ∆ιδακτική ώρα : Επικεντρωνόµαστε στους στόχους Σ2 και Σ3. Παραγοντοποιούµε 

την παράσταση  yxayax 66 +++   παίρνοντας διαφορετικές οµάδες  για να δείξουµε 

στους µαθητές ότι όποιες οµάδες και να πάρουµε θα φτάσουµε στο ίδιο αποτέλεσµα.  

Αναφέρουµε πως  

 

Επιµεριστική ιδιότητα 

 

 

( ) ( ) ( ) ( ) βδβγδγδβγβδγβ +++=⋅++⋅+=+⋅+ aaaaa  

 

 

                                                                   Παραγοντοποίηση 
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Παραγοντοποιούµε τις παραστάσεις που έχει ως παραδείγµατα το σχολικό βιβλίο στη 

σελίδα 55 και λύνουµε στην τάξη την άσκηση 6 από τις προτεινόµενες ασκήσεις. 

Για την αξιολόγηση της διδασκαλίας  απαντάµε την ερώτηση κατανόησης 3.  

∆ίνουµε για το σπίτι  από τις προτεινόµενες ασκήσεις  την 5, την7 και 4β,4στ 

 

3
η
 ∆ιδακτική ώρα : Επικεντρώνουµε στον τέταρτο στόχο. Για να πετύχουµε την 

κινητοποίηση των παιδιών και ανακαλυπτική  µαθησιακή διαδικασία ζητάµε να µας 

υπολογίσουν το εµβαδόν της  γραµµοσκιασµένης επιφάνειας. 

 
 

Ρωτάµε τα παιδιά να µας πουν 

χρησιµοποιώντας ενόραση ποια 

είναι η σχέση του εµβαδού της 

γραµµοσκιασµένης επιφάνειας µε 

το εµβαδόν του ΑΒΓ∆.  Και 

έπειτα να µας πουν το εµβαδόν 

του ΑΒΓ∆. Έτσι καταλήγουµε 

πως ( ) ( )525525525 22 +⋅−=−  

 

 

Ζητάµε από τους µαθητές να µας πουν το 987 2 −  τι µας δείχνει και πώς το 

παραγοντοποιούµε.. Όµοια για το 22 9−x  και το  92 −a  

Παραγοντοποιούµε στην τάξη τα παραδείγµατα του βιβλίου και για αξιολόγηση της 

διδασκαλίας απαντάµε τις ερωτήσεις  κατανόησης 4 και 5. 

Επισηµαίνουµε πως: 

 

Επιµεριστική ιδιότητα ( ανάπτυγµα ) 

 

 

( ) ( ) 22 βαβαβα −=−⋅+  

 

                     

                   Παραγοντοποίηση ( Μετατροπή παράστασης σε γινόµενο ) 

 

∆ίνουµε για το σπίτι  από τις προτεινόµενες ασκήσεις  τις 8δ, 8ε, 8στ, 8ζ, 8η, 9α, 9β, 

9γ. 

 

4η ∆ιδακτική ώρα :  Επικεντρώνουµε στο Σ5 διδακτικό στόχο. Θυµίζουµε στους 

µαθητές τις ταυτότητες  
( ) ( )
( ) ( ) 3322

3322

βαβαβαβα

βαβαβαβα

−=++⋅−

+=+−⋅+
  και επισηµαίνουµε πως 

γραµµένες ως 
( ) ( )
( ) ( )2233

2233

βαβαβαβα

βαβαβαβα

++⋅−=−

+−⋅+=+
 έχουµε την παραγοντοποίηση των 

33 βα +  και   33 βα − . 

Παραγοντοποιούµε  τις παραστάσεις   273 −x  ,  8 33 βα +  ,  1125 3 +x , 216 3 −x  
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 Για αξιολόγηση της διδασκαλίας απαντάµε στις ερωτήσεις κατανόησης 6 και 7. 

∆ίνουµε για το σπίτι  από τις προτεινόµενες ασκήσεις  τις 12α, 12δ, 13α, 13γ, 13δ και 

14. 

 

 

 

 

 

5η ∆ιδακτική ώρα : ∆ιδάσκουµε για επίτευξη του Σ6 στόχου. Γράφουµε στον πίνακα: 

 

 

 

                       Επιµεριστική ιδιότητα 

 

 

 

 

 

 ( ) 222
2 βαβαβα +±=±  

 

 

 

 

 

  

                           Παραγοντοποίηση 

 Ζητάµε να παραγοντοποιήσουµε την παράσταση 
22 4129 yxyx ++  

 Γράφουµε            ( )222 2 βαβαβα +=++ και  

 

( ) ( ) ( )22222 23223234129 yxyyxxyxyx +=+⋅⋅+=++  

 

Με ίδιο τρόπο παραγοντοποιούµε τις παραστάσεις 222 16249 bbaa +− ,  1
4

2

+− x
x . Στο 

κατάλληλο τµήµα µπορούµε να παραγοντοποιήσουµε την παράσταση 
22 12 yxx −+−  καθώς και ( )33223 33 βαβββαα ±=±+± a  

Για αξιολόγηση της διδασκαλίας απαντάµε στις ερωτήσεις κατανόησης 8 και 9. 

∆ίνουµε για το σπίτι  από τις προτεινόµενες ασκήσεις  τις 15α, 15γ, 15ε, 15ζ, 15θ, 15ι 

και 16. 

 

 

6η ∆ιδακτική ώρα : Αυτή τη διδακτική ώρα προσπαθούµε να παραγοντοποιήσουµε 

τριώνυµα της µορφής ( ) ββ axax +++2  ( στόχος Σ7) χωρίς όµως να αφιερώσουµε 

πολύ χρόνο µια και για αυτό υπάρχει ενότητα στο επόµενο κεφάλαιο. 
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Αρχικά ζητάµε  από τους µαθητές να κάνουν τον πολλαπλασιασµό ( )3)2( +⋅+ xx . Οι 

µαθητές κάνοντας επιµεριστική ιδιότητα µας λένε πως 

( ) =⋅+++=+⋅+ 32323)2( 2 xxxxx 652 ++ xx  ∆ηλαδή  το 

( ) xxxx ⋅+=+= 32325 και 326 ⋅=  Άρα για να φτιάξουµε το 

652 ++ xx = ( )3)2( +⋅+ xx  αρκεί να βρούµε δυο αριθµούς που το άθροισµά τους να 

είναι 5 και το γινόµενό τους 6. 

 

Ζητάµε τα παιδιά να σκεφτούν παρόµοια και να παραγοντοποιήσουν τα τριώνυµα 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )3223)2(632233265 222 −⋅−=−−−=−−−=−⋅−+−−+=+− xxxxxxxxxxxx

 

Παραγοντοποιούµε τα τριώνυµα 722 −− xx  ,  12 ++ xx  και  9123 2 −+− yy  

Τονίζουµε στους µαθητές πως µε τον προαναφερθέντα τρόπο παραγοντοποιούµε 

τριώνυµα που ο συντελεστής του x  είναι άθροισµα δυο αριθµών και ο σταθερός όρος 

το γινόµενο των ίδιων αριθµών και πως υπάρχουν τριώνυµα που δεν µπορούµε να 

παραγοντοποιήσουµε µε τη συγκεκριµένη µέθοδο. 

Για την αξιολόγηση της διδασκαλίας απαντάµε τις ερωτήσεις κατανόησης 10 και 11. 

∆ίνουµε για το σπίτι  από τις προτεινόµενες ασκήσεις  τις 19α, 19δ, 19στ, και 20. 

 

7η ∆ιδακτική ώρα:  Χρησιµοποιούµε την ώρα για επανάληψη της ενότητας  µε 

συνδυασµούς διαφόρων περιπτώσεων παραγοντοποίησης -κυρίως κοινού παράγοντα 

και ταυτοτήτων-και επαναληπτικές ασκήσεις. Προτείνεται να λυθεί στην τάξη η 

εφαρµογή 4 από τα παραδείγµατα και εφαρµογές του σχολικού βιβλίου, καθώς και οι 

ασκήσεις 17, 18, 22,23 και 24.  

Για το σπίτι µπορούµε να δώσουµε κάποιες ασκήσεις όπως η 10 και η 11 του 

σχολικού βιβλίου. 

 

Βιβλιογραφία: 

Βιβλίο Μαθηµατικών Γ΄ Γυµνασίου, ΟΕ∆Β 2007 

Βιβλίο Μαθηµατικών Γ΄ Γυµνασίου για τον καθηγητή, ΟΕ∆Β 2007 

 

 

 

                                                                                                   Κ. Γληνού 


