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    ΣΥΣΤΗΜΑΤΑ  ΕΞΙΣΩΣΕΩΝ 

 

1) Δίνεται θ εξίςωςθ: 6x2y3   

α)  Μπορεί να λυκεί; 

 

β)  Αν ξζρω ότι 12x   μπορεί να λυκεί (δθλαδι μπορϊ να βρω το y); 

 

γ)  Αν 4y   μπορεί να λυκεί (δθλαδι μπορϊ να βρω το x); 

 

Συμπζραςμα: 

Μια εξίςωςθ με δφο αγνϊςτουσ μπορεί να λυκεί μόνο όταν γνωρίηω ζναν από τουσ 

δφο αγνϊςτουσ. Αν δεν ζχω καμιά  άλλθ πλθροφορία μπορϊ να δίνω αυκαίρετα 

τιμζσ ςτο x (ι ςτο y) και να παίρνω τιμζσ (αντίςτοιχεσ) για το y,ζτςι ϊςτε τα x και y 

να ικανοποιοφν τθν δοκείςα εξίςωςθ. 

Το ςφνολο των λφςεων (x,y) αν παραςτακεί ςε καρτεςιανό ςφςτθμα ςυντεταγμζνων 

κα προκφψει από τθν ζνωςθ όλων αυτϊν των ςθμείων μια ευκεία. 

Κάκε ςθμείο αυτισ τθσ ευκείασ κα είναι λφςθ αυτισ τθσ εξίςωςθσ. 

 

Μζθοδοι Λφσης Συστημάτων 

 

2) Ασ πάρουμε ζνα ςφςτθμα δφο εξιςϊςεων με δφο αγνϊςτουσ: 

      )1(12y3x2   

        )2(4y2x   

Α)  Μζθοδος αντικατάστασης: 

         Ραίρνω τθν εξίςωςθ (2) και τθ λφνω ωσ προσ x:    x = ……..(3) 

     ( Μα γιατί τθν (2) και όχι τθ (1); και γιατί ωσ προσ x και όχι προσ y;) 

      Ράντωσ εγϊ επιλζγω τθν πιο εφκολθ. 

      Αυτό που βρικα για το x ςτθν (3) το αντικακιςτϊ ςτθν εξίςωςθ (1) 
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4y2x)5(

12y3)y24(2)4(




     Η εξίςωςθ (4) λφνεται ωσ προσ y:         y = …….. 

       

Άρα από τθν (5)   
........x

........y




    τελικι λφςθ  (…,…) 

 

Ξανά         )1(12y3x2   

                  )2(4y3x   

Β)  Μζθοδος αντίθετων συντελεστών: 

        Ρολλαπλαςιάηω τθν (2) με –2 

 

και ζχω  12y3x2   

             8y4x2         προςκζτω κατά μζλθ 

    4y1x0     (3) 

Τι βρίςκω από τθν (3);          y =……..(4) 

Και με το x τι γίνεται; 

Ράω πίςω ςτθν (1) ι ςτθν (2) 

Αντικακιςτϊ αυτό που βρικα από τθν (4) π.χ ςτθν (1) 

12(...)3x2  .Άρα ….  x = …….    

τελικι λφςθ     (…,…) 

(Είναι ίδια όπωσ προθγουμζνωσ;Αν όχι κάτι ϋϋτρζχειϋϋ) 

 

Απορία 1: Με τι πολλαπλαςιάηω κάκε φορά; 

                Ροια εξίςωςθ; 

 

Απάντθςθ: Μπορεί τθν 1θ μπορεί τθν 2θ,μπορεί και τισ 2 εξιςϊςεισ. 

Στόχοσ θ εμφάνιςθ αντίκετων ςυντελεςτϊν για κάποιον από τουσ 2           

αγνϊςτουσ ϊςτε με τθν κατά μζλθ πρόςκεςθ ζνασ από τουσ 2 



3 

 

αγνϊςτουσ να ζχει ςυντελεςτι 0 και θ εξίςωςθ που προκφπτει να ζχει 1 

μόνο άγνωςτο. 

Απορία 2: Αν και οι 2 άγνωςτοι ζχουν ςυντελεςτι 0; 

 

α)  1y3x2   

     6y5,4x3   

         

β)  3y5x2   

     9y15x6   

 

Γ)  Μζθοδος Σφγκρισης: 

 

)2(4y2x

)1(12y3x2




 

Λφνω και τθν (1) και τθν (2) ωσ προσ x (και γιατί όχι προσ y;) 

)4(.......x)2(

)3(.....x)1(




 

Εξιςϊνω τισ εκφράςεισ (3) και (4)   έ2  

Λφνω ωσ προσ y  .....y  .Αντικακιςτϊ ςτθν (3) (Γιατί όχι ςτθν 4;) 

        τελικι λφςθ(…,…) 
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ΥΠΟΔΕΙΞΕΙΣ  ΓΙΑ  ΤΗ  ΛΥΣΗ  ΣΥΣΤΗΜΑΤΩΝ 

 

 

α)  Επιδιϊκω να φζρω το ςφςτθμα ςτθν πιο απλι μορφι. 

 

    π.χ   020)y4(x2                     πράξεισ….. 

                              0y4x   

τελικά  

0y8x20y4x

12y2x212y2x2

)2(

1












     .....  

 

β)  Πταν το ςφςτθμα είναι αόριςτο: 

    π.χ  
)ό(

0y0x0

8y2x4
8y2x4

8y2x44yx2

1

2
















  

τότε και οι 2 εξιςϊςεισ είναι ίδιεσ.(Δθλαδι ςτο επίπεδο εκφράηουν τθν ίδια ευκεία). 

Τότε παίρνω τθ μία από τισ 2 εξιςϊςεισ και …..    

                                                                  (βλζπε 1 εξίςωςθ με 2 αγνϊςτουσ). 

 

γ)  Μπορϊ επίςθσ με τισ ίδιεσ μεκόδουσ να λφςω ςυςτιματα βακμοφ μεγαλφτερου 

του πρϊτου(όπωσ επίςθσ με απόλυτεσ τιμζσ ι κλαςματικζσ παραςτάςεισ)κάνοντασ 

κατάλλθλεσ αντικαταςτάςεισ. 

 

  π.χ  Να λυκεί το ςφςτθμα : 

         

5
3y

1

2x

2

1
3y

5

2x

3













    

 

   Λφςθ: 
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Γράφω κακαρότερα  1
3y

1
5

2x

1
3 





    

                                  5
3y

1

2x

1
2 





    

κζτω   
 2x

1
 και 

 3y

1
  και το ςφςτθμα γίνεται:  

52

153




 

 

 

 

    ΑΣΚΗΣΕΙΣ  ΣΤΑ  ΣΥΣΤΗΜΑΤΑ 

 

 

1) 14y5x3   

     8y10x12                                        ...)y...,x(   

 

2) 2y12x   

     53x5y3                                            )1y,10x(   

 

3) 3x + 4y = 33 

5x + 2y = 41                                           (x = 7,y = 3) 

 

4) 7x + 8y = - 61 

    - 3x + 4y = - 11                                        (x = - 3,y = - 5) 

 

5) 3x + 4y = 23 

2x – 7y = - 4                                          (x = 5,y = 2) 

 

6) x + 7y = 42 

      y – 3x = 6                                              (x = 0,y = 6) 

 

7) 4x = 5y + 3 
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4y = 5x – 6                                            (x = 2,y = 1) 

 

8) 2(2x + 3y) = 3(2x – 3y) + 10 

     4x – 3y = 4(6y – 2x) + 3                )1y,
2

5
x(   

 

9) 
4

yx5

3

4y

3

2x 






  

     1x
6

yx

4

xy2






                           (x = 4,y = 8) 

 

10) 
3

5

3

yx

2

yx






  

       3
4

yx

3

yx






                                 (x = 5,y = 1) 

 

11)  7(5x + 7y) = 13(3x + 11) 

11(11x + 27) = 19(7x + 5y)                   (x = 1,y = 3) 

 

12)   x + 3y = 1                                             x = 1,y = 0 

       1xyx 2                                             
9

4
y,

4

3
x   

      

 

 

13)  3x – y = 2                                              x = 0,y = - 2  

       4yx 22                                            
5

8
y,

5

6
x   

 

14)   x + 2y = - 3 

       2xy2                                            (x = - 1,y = - 1) 
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15)  2(x-2) – 3(y+1) = y – x + 3                 

.....y.....,x

0y,
3

10
x




 

       
3

2
x)

3

4
y(3 2    

 

ΣΥΣΤΗΜΑΤΑ  (Β) 

 

 

Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ 

ευκείασ  ΑB  και να τθ 

φζρετε ςτθ μορφι 

α·x + β·y = γ  

β) Να γράψετε μια εξίςωςθ 

ευκείασ  ϊςτε το ςφςτθμα 

που κα προκφψει να ζχει 

άπειρεσ λφςεισ   

 

 

 

 

1) α) 








)y2x(729)y8x6(4

)x24(6162)y9x7(3
 

 

β)  












45yx

8

y

7

x

 

 

γ)  















8y3x4

4

2y

3

1x

 

 

δ)  
6x3y6

6,0y2,0x1,0
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2) Να λυκεί το ςφςτθμα:  

     
4

x
1

6

yx4



 

     7yx   

 

3) Να λυκοφν τα ςυςτιματα: 

 

      α)  
4)3x(

2

3
y4

2y2x





 

      β)  

0
4

1
6

4

y7
x5

23y5
3

x2





 

      γ)  
1y310x2

112)2y()1x()7y()5x(




 

 

 

                                                             ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

 

1) Να λυκοφν τα ςυςτιματα 

 

     α)  

7yx

4

x
1

6

yx4






                  β)  
4)3x(

2

3
y4

2y2x





 

 

     γ)  
5,15y5x6

11y2x4




                              δ)  

2yx

164yx 22
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     ε)  
2

y

x

20yx 22





                 ςτ)  
50yxyx

62yxyx

22

22




   

 

     η)   xx6y 2  και  x2y ,αν τζμνονται ςτο (1,2) να βρείτε το άλλο 

κοινό ςθμείο των γραφικϊν παραςτάςεων. 

 

 

 

ΡΟΒΛΗΜΑΤΑ 

 

4) Το άκροιςμα των ψθφίων ενόσ αρικμοφ είναι 14.Αν αλλάξουμε τθ κζςθ των 

ψθφίων παίρνουμε αρικμό κατά 18 μικρότερο. Ροιοσ είναι ο αρικμόσ; 

 

5) Ζνα νοςοκομείο  ζχει ςυνολικά 250, δίκλινα και τρίκλινα δωμάτια τα οποία 

ζχουν ςυνολικά 650 κρεβάτια.  Ρόςα είναι τα δίκλινα και πόςα τα τρίκλινα 

δωμάτια; 

 

6) Η περίμετροσ ορκογωνίου είναι 40cm.Αν αυξιςουμε ςυγχρόνωσ τθν μια πλευρά 

κατά 5cm και τθν άλλθ κατά 1cm τότε το εμβαδόν του αυξάνει κατά 

2cm65 .Ροιεσ είναι οι αρχικζσ διαςτάςεισ του ορκογωνίου; 

 

7) Η αντίςταςθ R ενόσ ςφρματοσ ωσ ςυνάρτθςθ τθσ κερμοκραςίασ Τα μπορεί να 

βρεκεί από τον τφπο R .Αν ςτουσ C20o  θ αντίςταςθ ιταν 0,4Ω και 

ςτουσ C80o ιταν 0,5 Ω βρείτε τα α και β. 

 

8) Αν  ο μζγασ  Αλζξανδροσ  πζκαινε  9  χρόνια  νωρίτερα  ο  χρόνοσ  τθσ  βαςιλείασ  

του  κα  ιταν  ίςοσ  με  το  1/8  του  χρόνου  τθσ  ηωισ  του.  Αν  όμωσ  πζκαινε  9  

χρόνια  αργότερα  ο  χρόνοσ  τθσ  βαςιλείασ  του  κα  ιταν  το1/2  του  χρόνου  

τθσ  ηωισ  του.    Να  βρείτε  πόςα  χρόνια  ζηθςε  και  πόςα  χρόνια  βαςίλεψε  ο  

μζγασ   Αλζξανδροσ. 
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9) Σε  ζναν  αγϊνα  ποδοςφαίρου  διατζκθκαν  ειςιτιρια  των  20  ευρϊ  και  των  

30  ευρϊ.  Κόπθκαν  ςυνολικά  4300  ειςιτιρια  και  ειςπράχτθκαν  111.000 

ευρϊ.  Να  βρείτε  πόςα   ειςιτιρια  των  20  ευρϊ  και πόςα ειςιτιρια   των  30  

ευρϊ διατζκθκαν  ςτον  αγϊνα. 

 

10)   Σε  μια  κάλπθ  βρίςκονται  100  ψθφοδζλτια  δφο  ςυνδικαλιςτικϊν  φορζων 

του Α  και  του  Β. Αν  προςτεκοφν  ςτθν  κάλπθ  3  ψθφοδζλτια   του  Α  και  2 

ψθφοδζλτια   του  Β  τότε  τα  ψθφοδζλτια  του  Α κα  είναι  διπλάςια  από  τα  

ψθφοδζλτια   του  Β .  Ρόςα ψθφοδζλτια  από  κάκε  φορζα  υπάρχουν  ςτθν  

κάλπθ   

 

11)    Σε  ζναν από τουσ πιο ςυναρπαςτικοφσ αγϊνεσ μπάςκετ ςτθν ιςτορία του 

Ελλθνικοφ πρωτακλιματοσ ςτισ 24/1/1981 ο Ιωνικόσ υποδζχτθκε ςτθ Νίκαια τον 

Άρθ. Σε αυτό το ματσ ο Γιαννάκθσ (παίκτθσ του Ιωνικοφ Νίκαιασ) και ο Γκάλθσ 

(παίκτθσ του Άρθ)  πζτυχαν και οι δφο μαηί, ςυνολικά 135 πόντουσ. Ο Άρθσ 

ςθμείωςε δϊδεκα πόντουσ λιγότερουσ από τουσ διπλάςιουσ πόντουσ που 

ςθμείωςε ο Γκάλθσ. Ο Ιωνικόσ ςθμείωςε 41 πόντουσ περιςςότερουσ από αυτοφσ 

που ςθμείωςε ο Γιαννάκθσ. Τελικά ο Άρθσ κζρδιςε τον Ιωνικό με ζναν πόντο 

διαφορά. 

α) Να κεωριςετε x τουσ πόντουσ που πζτυχε ο Γιαννάκθσ και y τουσ πόντουσ 

που πζτυχε ο Γκάλθσ και να καταςκευάςετε ςφςτθμα γραμμικϊν εξιςϊςεων που 

να αποδίδει μακθματικά τα παραπάνω. β) να βρείτε πόςουσ πόντουσ πζτυχε ο 

Γιαννάκθσ και πόςουσ ο Γκάλθσ και  γ) να βρείτε το τελικό αποτζλεςμα         

 

 


